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3. On sait que la fonction f(f) = e~ I°" est continue en 0. Le résultat
découle alors du théoreme de continuité de Lévy.

4. On sait que la transformée de Fourier de la mesure mq est e~ 11, Les
variables X étant indépendantes, on a

n n
EeXp{iAne(Xl 4t Xn)} _ H Eei)m@Xk _ H e—|9)\n|a _ e_\0|oc>\%n'
k=1 k=1
Choisissant A, tel que A\on = 1, c’est-a-dire \,, = n~1/% on en déduit
que A (X1 +---+ X)) suit la loi m,, puisque la transformée de Fourier
caractérise la loi.

Solution 95 1. Soit € > 0. Il existe A > 0 tel que P(|X| > A) < ¢/2.
D’apres le théoreme de Portmanteau, on a

im P(|X,|>A) <P(|X|>A) <e/2,

n—-+00

donc il existe ng tel que P(|X,,| > A) < & pour n > ng. On a ainsi
Px, ([—A,A]) > 1 —e. Comme la famille finie (X;)1<i<n, est tendue, il
existe A" > A tel que Py, ([-A’, A']) > 1 —¢ pour tout i € {1,...,n9 —
1}. On a ainsi Py, ([—A’, A']) > 1 — € pour tout i > 1 : (X,,)n>1 est
tendue.

2. Soit € > 0. D’apres la question précédente, il existe A tel que
P(|X,| > A) < &/4 pour tout n > 1.
Comme |e%®$ — e®f| < min(|s — t||z|,2), on obtient

| X5 —e" Xt | < Js—t]| X | Ly x a1 +2 x4y < Als—t4+2 Lyx, - 1)
d’ou

6x,.(5) — dx,(s)] = [E[e"¥® —Xn!]| < E[le*® — " Xn!]
Als — t] + 2P(| X, | - A).

IN

On en déduit que

Wzl V(s t) €R% st < 5o = |ox,(s) - ox, (1) <e,

ce qui est le résultat voulu.

Solution 96 Posons Y = r”§—”. Comme X est gaussien centré, de matrice de

covariance Id,,, OX suit la loi gaussienne N (0, OId,,0*). Comme OO* = Id,,
X et OX ont méme loi. On en déduit que TH))((”2 et TIIOO))((Ilz ont méme loi.

?{H(Z = QY, donc Y et OY ont méme loi, ce qui est le

ox
erendant, roxE ="
résultat voulu.



