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ANNEXE C. SOLUTIONS DES EXERCICES CORRIGES

S 0O ... O Ul

0 s ... 0 U9
Ainsi DU (u,s) = : :

0 0 s Up—1

—-s —s —s (1= w)

Pour calculer le déterminant Jacobien J = det(DWV(u,s)) il suffit d’a-
jouter chacune des n— 1 premieres lignes a la derniére ligne de DV (u, s).
Ainsi

s 0 ... 0 Ul
0 s 0 1wy
J= — Snfl
0 0 s uUp_1
0 0 0 1

Par application de la formule du changement de variables, la densité de
(U, Sp,) est égale a

e s 1y
Le vecteur U = (Uy, ..., Uy,) suit donc une loi uniforme sur I’ensemble
n—1
ol = {u=(u1,...,up—1) € R : u; > 0 pour tout i, Z u; < 1}.
i=1

Soit

n
A" = {2 = (21,...,2,) €R™: 2; > 0 pour tout z',z:m =1}.

i=1
Le vecteur (Uy, ..., U,) est 'image du vecteur (Uy,...,U,_1) par la pro-
jection

n—1
P:Y—= A, (ugy...,up_1) — (ul,...,un1,1—2u1>.
i=1

La loi de (Uy,...,U,) est donc la loi uniforme sur A.

. Identifions T & A2, et a, b, c aux points (1,0, 0), (0,1,0) et (0,0,1). Alors,

pour V = (Uy,Us, Us) € A? la surface du triangle (a,b, V) est

au déterminant det(a,b,V) = Us. Si V suit une loi uniforme
sur T, la loi de cette surface est égale a
la loi de la variable Us = X1/(X1 + X2 + X3) ou X1, X9, X3 sont des
variables indépendantes identiquement distribuées de loi exponentielle.



