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ou C, = {(z,y) € R*%(z,y,2) € C}.Ona C, = £A" pour z € [0,h], C. = @
sinon. On en déduit
2
M) = [ a2EA) dx :/ AZ(ANZ ax
€)= [ NGA N = [ 2T d)
h
= —\3(4A).
3 (A7)

On retrouve donc la formule bien connue : le volume du cone est égal au tiers
du produit de la hauteur fois I’aire de la base.

4.12.2 Exercice : la fonction Béta
Rappelons que la fonction Gamma I' : R} — R est définie pour tout z > 0
par ['(z) = [;Ft*"le~tdL.

1. Montrer que quels que soient z,y > 0, on a

P@I() = [ (G oT) (b ta) dA@ Nt ),

o G(t,s) =t s — )V te Liocics) € T(t1,t2) = (t1,t1 + t2).

2. Montrer que
()0 (y) = A G(t,s) dA® N)(5,1).

3. En déduire que

I'(z)I(y)

T(z+y)’

ot la fonction Bta 8 : RY x R% — R est définie pour tous x > 0,y > 0
par f(z,y) = [y 6*~1(1 —6)v=" db.

B(x,y) =

Solution

1. D’apres le théoréme de Tonelli, on a
@) = [ 677 e @) 1 (1) 1z, (t2) dA @ X) (0, 1)
Il n’est pas difficile de vérifier que
My e (M) 1 (1) 1k, (ta) = (G o T)(t1, t2),
ce qui donne le résultat voulu.

2. D’apres le théoreme de transfert pour les fonctions mesurables positives,

/GOT(tl,tg) d()\®)\)(t1,t2)=/ G(t,5) duls, t),
R2 R2



