
CHAPITRE B : Solutions des exercices corrigés

Comme E[X1{N=n}] = E[Y 1{N=n}], on a finalement E[X1A] =
E[Y 1A], ce qui donne le résultat voulu puisque Y est σ(N)-
mesurable.

2.

E(U1{T=n}) = E((X1 + · · ·+Xn)1T=n)

= E(X1 + · · ·+Xn)E(1T=n)

par indépendance. On a donc

E(U1{T=n}) = nE(X1)E(1T=n) = E(X1)E(n1T=n)

= E(X1)E(T1T=n) = E[E(X1)T1T=n].

où la dernière égalité est encore obtenue par indépendance.
Avec la première question, on en déduit E(U |T ) = E(X1)T =
qT .

Solution 5 On a vu que E[U |T ] = E[X1]T = qT ; on en déduit E[U ] =
E(E[U |T ]) = E(qT ) = qE[T ] = q(1

p−1), car 1+T suit un loi géométrique
de paramètre p.
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