
mesure sur
une tribu
(Ω,F)

définition: à valeurs dans
[0,+∞], µ(∅) = 0, si
(Ai)i≥1 disjoints,

µ(∪i≥1Ai) =
∑

i≥1 µ(Ai)

propriétés
Si D dénombrable

µ(∪i∈DAi) ≤
∑

i∈D µ(Ai)

Pour A,B ∈ F ,
A ⊂ B =⇒ µ(A) ≤ µ(B)

exemples
importants

mesure à densité
(chapitre 4)

définition:
µ(A) =

∫
A
f dµ, avec

f ≥ 0, mesurable

mesure produit
(chapitre 4)

mesure de Lebesgue
sur Rd

définit les volumes

produit de mesures de
Lebesgue sur R

invariante par les
isométries

Définition: mesure sur A⊗ B
avec

(µ⊗ ν)(A×B) = µ(A)ν(B)

Mesure de Dirac en x
δx(A) = 11A(x)

Mesure de comptage
sur X:

CX(A) = |A ∩X|

mesure de Lebesgue
sur R:

λ([a, b]) = b− a,
λ({x}) = 0


